Mathématiques Cité Scolaire

Gambetta
Devoir Maison 4 Année scolaire
2019-2020
Terminale S5
Exercice 1 :

Partie A R.O.C

On rappelle que pour tout x € IR, &* > X

2
1. Etudier les variations de la fonction f définie sur [0;+oo[ par f (X) =€* —X?

(la limite en +oo n’est pas demandée)
X
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2. Démontrer alors que, pour x>0,ona — > >
X
X

3. Endéduire que: lim & .

X—>+0 X

Partie B — Etude d’une fonction auxiliaire

Soit la fonction g définie sur IR par g(X) = (X2 + 2X—l)e_X +1
X
1. Etudier les limites de g en +ooet en —o. (On rappelle que XIim % =+0).
—>+o0
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Calculer g'(x) et montrer que g'(x) et (3—x* ) ont le méme signe.

w

En déduire le tableau de variations de g.
4,
a. Montrer que 1’équation g(x) =0admet 2 solutions dans IR, dont I’une vaut 0.

b. On note « la solution non nulle. Donner un encadrement de @ d’amplitude 107,
5. En déduire le signe de g(x)suivant les valeurs de x.

Partie C — Etude de la fonction f

On consideére la fonction f définie sur IR par: f(X) = X—(X2 +4X+3)e_X

On désigne par C, sa courbe représentative dans un repére orthonormé (O;f, ]) :

1. Déterminer les limites de f en +ooeten —oo.
2.
a. Démontrer que, pour tout réel x, T'(xX)=g(x).
b. Dresser alors le tableau de variations de la fonction f.



